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. ' ODDELITELNOST SYSTEMU OTEVEENYCH KONVEXNICH MNOZIN

Ji¥f Rohn

" 0d té doby, kdy byla uveFejndna price Dubovického » Miljutima [ 1], hraje oddélitelmost

exnich moiin dilefitou roli v teorll optimalizace ve vektorovych prostorech (viz té2{2] ).

to préci je uvedeno zobecnini pojmu oddélitelnosti pro libovolné systémy vlastaich otevie-
nych komvexnich anodin v topologickych ‘wektorovjch prostorech B jsou uvedeny ndkteré postafu=
Jici podainky pro oddélitelnost v uvedenés smysiu.

Z funkciondlnl amlyzy je zndma tato véta o oddélitelnosti dvou koavexnich mnoiins

1) Nechl A B jsou disjunkinl konvexn( podmnoiiny topologického vektorového prostoru (v dal-
3im zkre TW) € , pFien? A je viastni oteviené podemolins. Potom existuje uzavienk medrovine
M oddslujici A od B (tj. A , B lef{ v riznjch poloprostorech, urlenych nadrovinou M), pFi-
tewmi AN W= . 2) Je=li navic i B oteviend, 1ze M volit tak, Ie bude platit 1 BN M= g,
Tato tvrzent je mofno pheforsulovat tektos 1) existuje otevienj poloprostor H tek, Is Ac H
aNg =g, 2) existujf oteviené poloprostory H, 5 Hg takové, 3s A C B ,8c g,
By n By = § - To nés vede k myilence zobecnit pojem oddélitelnosti pro libovolné systémy
vlastnich otevfenych konvexnich mnoZin (Zkr. YOK-systémy)s

Definics. Necht S je VOK-systés podmnolin TVP E. Rekneme, s systém S je oddélitelng, jestlie

ke kaldému A € S existuje otevieny poloprostor H, tak, e AC Hoa N K = g
: A&S

2 této definice ihned plyne, Zo vztah NS =§ (tim je minkno ('\ A=f) je nutnow
€S

podainkou oddélitelnosti systésu S. ¥ prici [ 4] je dokkzéna vita, duztutcl, 2o v konelnd-
rozeirnés pipadé je tato podminka rowndi postaZujicis

+ Neprizdny Wk-systém S podmnciin n—rozelrného euklideovakého prostoru £, je oddilitel-
ny prévd kdyt NS =g,

Odpovid e otdzku, zda uvedenk podminka je postalujicl i v pFipads obecného TVP, nenf su-
torovi dosud zwima. V daliim uvedeme pouze nikterd di1Z( visledky. Slovo “poloprostor” zmemend
vidy “otevPeny poloprostor”.
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Yéta 4. Necht £ je separabilni normovany Tineémni prostor, S VOK-systém v E takovy, Ze ke

“kaidému xc E existuje okol{ U bodu x takové, Ze pro nekoneind mnoho AeS  je UNA g,

Potom systém S je oddélitelns,

ﬂg Reknéme, e moline MC £ mé viastnost W , jestliie existuje nekoneZné moho A & §
2 Uk, }eMN A= g, Oznalme K (x,r) otevienow kouli o sthedu x @ polomiru . Nechl {:"}""

jo spotetnd husté podenciina v E. Polodme K = {K (x307) 3 J = 1,2400e, 7 raciondlnt,
K (x,r) mk viastnost l} Potos systém K je spoletny, piise K = { j} u" + UdiZome, fo
J.

oo

ju K - £ Nechl x & E o Potom podle piedpokledu existuje okol | U bodu x , které mé
=}

viastnost ¥ . Zvolme r tak, aby byle K (x,r) c U . Potom koule K (x, 'E) obsthuje jisty bod
..»hm husté podenoliny. Zvolme raciondlnl s ,0x - xH <5 < § . Pak
xe K (x-.s) < K(x,r)c U, tedy K (xj,n) sd viastnost # , x ¢ K (xj,s) & K, prote

Es= ju K o Ko kaldémy J = 1,2,ee0 existuje spoletny systém Sj snokin z S, disjunktnich
' .

s KJ « Pololme R = U, '.i.i <€ S o Wkiieme, o spoletnj systém R je oddihmny; potom i S
J-

m.oummm. Nechf R = (A } o Pro n=l,2,ees poloiloc -{j;x nA =B}
Potom C Je spoletnd. Definujme nynf zobrazeni f milm pFirozenych isel N do sebe timto re-

kurentnim pfedpisen;
f (1) »nin <

fimi) wmin (€= {FU) 515 sabds
Vzhledea k tomu, fs ke klidém'j existuje spoletny systém S‘i wwoiin, disjunktnich s Kj s Jo
fubrumtnnN.ProA Rpolohnnynls -ﬂn).PMolo f(n)e Cys Jo

8, n Ay =d adile je u 8‘ - x‘ Kf(n)' El Ky=£ 5 takis podle lesmatu je systée

.aﬂln.chu. Tedy | S jo odddl itelng. )
Zivirem tody musise konstatovat, ie oldzka, zds podainka N § = # Jo autnou a postadyji-

* ¢l podainkou k 0ddé)ltelnosti systém 5, zistivé zetinm nevy*elenns Jo viak praviipodobnd, fe

e

+ joji zodpovizent by sdlo urdity vizmam pro teoril optimalizace.
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JIF Rohn

orodLITELNOST svsr&'mtvkricu xowexnics ek in

Mecht € jo topologickj vektorovj prostor. Systém § viastalch otevienjch komexnich
podenoiin £ nazyvime oddilitelnym, jestliio ke kaidéms A€S existuje otevieny poloprestor

tak, ¢ ACH, 3 N H, = §.Jeli pro kaldé x ¢ U A smoiina
L A A&S A

Aes
M, ={A€Sixg A} mprizink o koneink, pak S je oddBliteln (vita 2). Z vity & visk

plyns, ie uvedend podminka nenl mutnou podminkou oddélitelrosti. Je~1i systém S Konelny,

pak jo oddélitelny privé, kdyi N A = g,
A€S
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PE3IOME

Hpux Pox

OTREDMOCTD CHCTEM OTKPHTHX BHIWHIHX MHOXECTB

Nyere € - TONOCIOINAYECROR BEEKTODNOE HDOCTDANCTBO., Cxcrems S
COSCTBOHENX OTKPRTHX BHNYKINX nommoxecTs E  masuBaercs orTxesmmoft,
ecan xxg scsxoro Ac$ CymecTEyer GFR[UTOS NOXYNPOCTPARCTEO U, me-
xoe, wro Ac K, x N K, =§ . NloxseEBaeTcE: eCAN JAS BESXOrv X< U A

AeS - AsS
umoxecrso M = { aes; X¢A} SBA%ETCE HENYCTEM X XONERHEM, TO CNCTeME S
ornexnua (reopema 2). Ipwpenensoe yciosxe Ke SBXSETER, ONHSKO, HEOGXD-
JOEIMM YCAOBREM OTIROINMOCTN, WTO SRAgKeTCHE cleAcrasesm Teopemn 4. Homeumes
CHCTOME § OTREANME TOPRA x TOALKC TOT'EA,; KOr'iag 'AQQ A =g (revpe-

A 3)0
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N . SUMMARY

JiFl Rohn

SEPARATED SYSTEMS OF OPEN CONVEX SETS

Let € bea topological vector Space. A system 5 of proper Open convex subsets of ¢
is said to be separated if forexch A ¢ § thers exists an open half-space "A 1A cC H,
0 Mt F et hs proved that if for every xe U A the set i “{aes;xgh
x U
A S AcS
I3 nonempty and finite, then 5 is separated (Theorem 2). 1t follows froa Theorem 4 that

there exists a separated systes S for which the condition mentioned in Theorem 2 does
not holds In case the fystem S is finite we haves System S is sepatated if and only if

N A =g {Theorem 3).
AeS
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ZUSAMMENPFASSUNG.

Jik{ Rohn

TREMNBARKEIT OER SYSTEMEN VOM OFFENEN MONYEXEN MEMNGEN

Sei £ ein topologischer Vektorraum. Dus System S der eigenen ofenmen lonvexen Unter-
mongen von £ wird trenmbar gensnnt, wenn 2um jeden A & S so ein offener Halbraum LA
existiort, dass A C H, und An Hy=§ gilt. Ein ondliches system S ist dann  wnd

€S

nor demn treabar, wem N A = § (Satz 3)e In Fall des allgemsinen Systems S wird
AcS

eine hinreichende Bedingung gegeben (Satz 2), die aber nicht motwendig Ist (Folgerung des
Satzes 4).
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